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数列求和

①公式法求和

当求出一个数列的通项公式后，发现其为等差数列或者等比数列，即直接套用等差数列

或等比数列求和公式进行求和。

②分组求和

如果一个数列可写成 n n nc a b= ± 的形式，而数列 na ， nb 是等差数列或等比数列或可

转化为能够求和的数列，那么可用分组求和法。

③裂项相消法求和

当求出一个新的数列为如下表现形式时，可适用裂项相消法进行求和。

常见裂项相消：

1） )11(1
)(

1
knnkknn 




如：
nnnnnnnn
1

1
1

)1(
1;

1
11

)1(
1










2） 1 1 1 1( )
( 1)( 1) 2 1 1kn kn kn kn

 
   

如： )
12

1
12

1(
2
1

14
1
2 





 nnn

（尤其要注意不能丢前边的
2
1
）

3） )(11 nkn
knkn




如：
1 1
1

n n
n n

  
 

④错位相减法求和

如果一个数列的各项是由一个等差数列和一个等比数列的对应项之积构成的，那么这个

数列的前 n项和即可用错位相减法.

q倍错位相减法：若数列 nc 的通项公式 n n nc a b  ，其中 na 、 nb 中一个是等差数列，

另一个是等比数列，求和时，一般可在已知和式的两边都乘以组成这个数列的等比数列的

公比，然后再将所得新和式与原和式相减，转化为同倍数的等比数列求和．这种方法叫 q倍

错位相减法．
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题型一 公式法求和

【例 1-1】（2018 年真题）已知 na 是公差不为零的等差数列， 1 1a  ，且 1 3 9, ,a a a 成等比

数列

(1)求 na 的通项公式

(2)设
2nnb a ，求数列 nb 的前n项和 nS

【例 1-2】（2016 年真题）已知 nb 是等比数列， 1 4
14,
16

b b  ，数列 na 满足 2logn na b

(1)证明数列 na 是等差数列

(2)求 na 的前n项和 nS 的最大值

【例 1-3】（2003 年真题）在数列 na 中，若 1 2a   ，且对任意 Nn ，有 1
1
2n na a   ，

则数列 na 的前 10项和为

A、5 B、 21
2

C、 5
2

D、25

【变式 1】已知数列 na 为等比数列， 1 1a  ， 3 23a a ，则 5a  ；数列 2na 

的前 4项和为 ．

题型二 分组求和

【例 2-1】（2004 年真题）设 na 为等比数列， nb 为等差数列，且 1 0b  ，若数列 nc 中，

1 2 3, 1, 2n n nc a b c c c     ，求数列 nc 的前 10项和

【例 2-2】已知数列{ }na 是公差不为零的等差数列，满足 3 6a  ，且 2 4 8a a a， ， 成等比数列.

(1)求数列{ }na 的通项公式；

(2)设 2 na
n nb a  ，求数列{ }nb 的前n项和 nS .

重点题型·归类精讲
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【变式 1】等比数列 na 的公比为 2，且 2 3 4, 2,a a a 成等差数列.

(1)求数列 na 的通项公式；

(2)若 2logn n nb a a  ，求数列 nb 的前n项和 nT .

题型三 裂项相消求和

【例 3-1】（2016 年真题）数列 na 的通项公式为
1
1na n n


 

，如果 na 的前 k项和

等于 3，那么 k 

A、8 B、9 C、15 D、16

【例 3-2】（2007 年真题）数列 na 的通项公式为
1
1na n n


 

，如果 na 的前n项和

等于 3，那么n 

A、8 B、9 C、15 D、16

【例 3-3】若数列 na 的通项公式为
2

na n n  ，则
1 2 100

1 1 1
a a a
    （ ）

A．100
101 B． 1

101 C．
101
100

D． 99
100

【变式 1】数列 na 满足
1 2 3

n
na

n
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


，则数列
1

1

n na a 

 
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 

的前n项和为（ ）

A．
2
2n 

B． 2
2
n

n  C． 1
n
n  D． 2

1
n

n 

题型四 错位相减求和

【例 4-1】等比数列{ }na 的各项均为正数，且 1 3 10a a  ， 2
3 2 64a a a  .

（1）求数列{ }na 的通项公式；

（2）求数列{ }nn a 的前n项和 nT .
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【变式 1】已知等差数列{an}的前 n项和为 Sn，且 a3＝12，S4＝40.

（1）求数列{an}的通项公式；

（2）设 42
na

nb  ，求数列{ 4
n

n

a
b }的前 n项和 Tn.

1．化简式子
1 1 1 1

1 3 3 5 5 7 2023 2025
    

   
，得（ ）

A． 2022
2025

B． 2024
2025

C． 1011
2025

D． 1012
2025

2．在递增的等比数列 na 中， 1 2 8a a  ， 1 2 6a a  ，其中 *Nn .

(1)求数列 na 的通项公式；

(2)若 2 3n nb a  ，求数列 nb 的前 n项和 nT .

3．已知数列 na 中，
12 1
3n na n   ，求数列 na 的前n项和 nS .

4．已知等差数列 na 的前n项和 nS 满足 3 73, 21S S    .

(1)求 na 的通项公式；

(2) 1n nb a   ，求数列
2

1
n nb b 

 
 
 

的前n项和 nT .

5．已知等差数列 na 的前n项和为 nS ， 9 1027, 40S S    ．

(1)求数列 na 的通项公式；

(2)设 2nn nb a  ，求数列 nb 的前n项和 nT ．

6．已知数列 na 的前n项和为 , 2nn nS a  .令 21 logn nb a  ，求数列 n na b 的前n项和 nT .

课后模拟·巩固练习
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